4. naloga (25 tock)

a) (10 tock) Izracunaj nedoloceni integral:

1
/ dx
et +1

b) (15 tock) Dana je funkcija f : [0,00) — R s predpisom f(z) = 1@ . Obmocje med

grafom funkcije f in abscisno osjo zavrtimo okoli abscisne osi in dobimo neomejeno telo
D. Prepricaj se, da ima telo D konc¢no prostornino in jo izracunaj.
)
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Cas pisanja je 90 minut. Dovoljena je uporaba 1 lista A4 formata s
formulami in navadnega kalkulatorja. Uporaba graficnega kalkulatorja
ali drugih pripomockov ni dovoljena. Vse odgovore dobro utemelji!

1. naloga (25 tock)

Zaporedje stevil (a,)nen je definirano z zacetnima ¢lenoma ag = 0, a; = 2 in rekurzivno
ZVezo
ap = 4a,-1 — 361”72,

ki velja za n > 2. S pomoc¢jo matematicne indukcije dokazi, da za vsak n € N velja

a, =3"—1.
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2. naloga (25 tock)

Funkcija f je definirana s predpisom

ae® o < =2,
fle)=¢ z4+1 ; —2<x<],
b+% o >1

a) (12 tock) Doloci a in b tako, da bo f zvezna na vsej realni osi.

b) (8 tock) Skiciraj graf in dolo¢i zalogo vrednosti funkcije f.

c) (5 tock) Ali je f injektivna? Odgovora utemelji!



3. naloga (25 tock)
Naj bo
23
f(z,y) = 42* + 5 + day + 22

a) (6 tock) Izracunaj oba parcialna odvoda prvega reda.

b) (10 tock) Poisci vse stacionarne tocke funkcije f.

c) (9 tock) Klasificiraj stacionarne tocke funkcije f.



